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C) h(x) 5

D) i (x) 5 }
e
x

x

}

A) O domínio da função f é {x å R : x2 2 9 fi 0} 5 R \ {23 , 3} .

Determinação dos limites laterais da função f nos pontos de abcissas 23 e 3 :

lim
x→231

f(x) 5 lim
x→231

}
x2 2

1
9

} 5 }
0
1
2} 5 2 ` e lim

x→232
f(x) 5 lim

x→232
}
x2 2

1
9

} 5 }
0
1
1} 5 1 `

A recta de equação x 5 23 é assimptota vertical do gráfico de f (como ambos os limites late-

rais são infinitos, a assimptota é bilateral).

lim
x→31

f(x) 5 lim
x→31

}
x2 2

1
9

} 5 }
0
1
1} 5 1 ` e lim

x→32
f(x) 5 lim

x→32
}
x2 2

1
9

} 5 }
0
1
2} 5 2`

A recta de equação x 5 3 é assimptota vertical do gráfico (bilateral).

Como a função f é contínua em todo o domínio, não existem outras assimptotas verticais.

B) O domínio da função g é Dg 5 {x å R : x2 2 4 fi 0} 5 R \ {22 , 2} .

• Cálculo dos limites laterais no ponto 22 :

lim
x→221

f(x) 5 lim
x→221

}
2
x
x
2 2

2

4
4

} 5 }
2

02

8
} 5 1 `

e

lim
x→222

f(x) 5 lim
x→222

}
2
x
x
2 2

2

4
4

} 5 }
2

01

8
} 5 2 `

A recta de equação x 5 2 2 é assimptota vertical bilateral do gráfico de g .

• Calculemos agora os limites laterais no ponto 2 :

lim
x→22

g(x) 5 lim
x→22

}
2
x
x
2 2

2

4
4

} 1}
0
0

} indeterminação2
Levantando a indeterminação, tem-se:

lim
x→2

f(x) 5 lim
x→2

}
2
x
x
2 2

2

4
4

} 5 lim
x→2

}
(x 2

2(
2
x
)
2

(x
2
1

)
2)

}5

5 lim
x→2

}
x 1

2
2

} 5 }
2 1

2
2

} 5 }
1
2

}

Basta que um dos limites laterais da função seja infi-
nito para concluir que existe assimptota vertical.

Nota

resolução

se x , 0

se x $ 0

}
1
x

}

x 1 2
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Exemplo

Dada a função f representada graficamente, pode observar-se que

lim
x→212

f(x) 5 2 ` e lim
x→211

f(x) 5 1` ,

pelo que a recta de equação x 5 2 1 é assimptota vertical 

do gráfico da função f .

Como lim
x→3

f(x) 5 2` , pode-se concluir que a recta de equação x 5 3 é outra assimptota vertical do

gráfico da função f .

Exemplo

Determine as equações das assimptotas verticais do gráfico de cada uma das funções:

A) f(x) 5 }
x2 2

1
9

}

B) g(x) 5 }
2
x
x
2 2

2

4
4

}

30

29

A recta de equação x 5 a é assimptota vertical do gráfico da função f se e só se

lim
x→a2

f(x) 5 6 ` ou lim
x→a1

f(x) 5 6 ` .

assimptotas verticais

Assimptotas do gráfico de uma função
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